Tarsulati élet

A Bolyai Janos Matematikai Tarsulat fennalldsdnak 10. évforduléja
alkalmabol Szegeden 1957. szeptember 21—23-in rendezett
Jubileumi Vandorgyfilés eléadasai :

: PLENARIS ULES
1957. szeptember 21.

Unnepi megemlékezés a Tdrsulat fenndildsinak 10 éves évforduloja alkal-
kalmabol. Tartotta Réper LAszio a Szegedi Tagozat elnoke.

KaimAr Liszio: A szegedi logikai gép. A szegedi Tudomanyegyetem Bolyai
Intézetében a Magyar F'udomanyos Akadémia tdmogatdsdval épiil egy logikai
gép, a kovetkezé tipust feladatok megolddsara: Adva van az itéletkalkulus—
nak egy, legfeljebb 8 logikai valtozot tartalmazo formuldja. A gép kikeresi
a valtozok mindazon értékrendszereit, amelyek mellett a formula értéke
sigaz“. A gép miikodése elektromechanikus; a logikai értékeket a hasonld
jellegii feladatok megoldasara késziilt Ferranti-féle elektromechanikus logikai
géppel ellentétben 3 pont kozotti kétféle vezetési allapottal instrumentaljuk,
ez lehetdvé teszi a logikai miiveletek eredménye kiszamitasanak tisztan
huzalos megoldasat, ugy hogy jelfogdkra csak bizonyos ,adminisztrativ“
feladatok megoldasa végett van sziikség. Az eldadas a szegedi-logikai gép
legfontosabb aramkéreit ismerteti.

Hajos Gvyoray : Szabatossdg és geometria. Az eléadé példakon mutatta bes
hogy milyen hibak szoktak szerepelni a geometriai targyalasban. Nem ment!
a hibakat ¢és hidnyokat, ha valaki a szemléletesség iiriigyével indokolja
azokat. Az elbadas elemi geometriai példakkal, foként kozépiskolai vonatko-
zastakkal tamasztotta ald mondanival6jat. Ilyen példak voltak : A haromszog
koré irt kor sugaranak kiszamitdsa, a szogfiiggvények Osszegezési tételei,
annak a ténynek igazolasa, hogy a parabolanak egyetlen szimmetriatengelye
van, és Dandelin-gombokkel valé bizonyitiasa annak, hogy bizonyos sikok a
forgaskipot ellipszisben metszik.

ALGEBRA ES SZAMELMELETI SZEKCIO

Szasz GABoR: Osztdlyozdshdlokrol. Egy H halmaz Osszes osztalyozésainak
P(H) halmazdban vezessiink be egy = reldciot gy, hogy a =0 (a,b € P(H))
akkor és csak akkor alljon fenn, ha a niinden egyes osztilya a b valamely
osztalyanak része. Ismeretes, hogy ilymoédon P(H)-nak egy olyan parcialis
rendezését nyerjiik, amelyre nézve P(H) teljesen relativ komplementumos
halét képez. Az eldadd bebizonyitja, hogy ez a halé félig-modularis is.
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Scumipt Ericius : Boole-algebrdk hdloelméleti jellemzéséril. Az eldadasban a
Boole-algebrak jellemzésére egy uj tételt mutatott be. Ezen tétel segitségével
kénnyiiszerrel nyerhetok az irodalomban fellelheté Boole-algebra jellemzések,
csekély kivételtol eltekintve. Tovabbi alkalmazésként Birkhoff egy probléma-
jara az eddig ismerteknél egyszeriibb megoldast adott, K. Iseki egy -sejtését
megoldotta €s altalanositotta.

Gratzer Gyorey: Egy iij hdloelméleti idedl-fogalom. Az eldadédsban a neu-
tralis-idedl egy altalanositasanak, a normal-idedlnak tulajdonsagait vizsgalta.
Ezen ideal tipusra sikeriilt az izomorfia tételek, tovabba a Zassenhaus
lemma és a Jordan—Holder—Schreier tétel érvényességét kimutatnia, tovabba
tobb, eddig csak moduldris haléra. ismert tételt az altalanos halok korébe
atvinnie. Bizonyos természetszeriileg megkovetelt tulajdonsiagok mellett, a
neutralis idealok ezen altalanositasa a lehetd legjobb.

StemneeLp Ot116 : Ujabb eredmények a kvdziidedlokkal kapcesolatban. Az eld-
adasban olyan F félcsoportokrdl volt sz, amelyeknek létezik £ Szuskevics-
magjuk és fc F. St. Schwarz nyoman F-nek egy [ balidealjat relativ
minimdlisnak nevezziik, ha fc [ ésnincs az F-nek olyan [’ balidealja, amelyre
fcl' ! teljesiil. Hasonl6 médon definidlhaté a relativ minimalis jobbideal
és kvaziideal is. Az eldadasban tobbek kozott a kovetkezo két tétel szerepelt:
1. Ha [, illetve r az F félcsoport relativ minimalis balidealja, illetve jobb-
idealja, akkor (1, vl és [ Nt koziil vagy mindegyik f-félcsoport vagy egyik
sem az. (f-félcsoporton F-nek olyan V részi€lcsoportjat értjiik, amelyre
V2CEC V teljesiil.) 2. Az F félcsoport egy a relativ minimélis kvaziidealja
vagy f-félcsoport, vagy f-val kiegészitett csoport. Az utébbi esetben
a=(f, ¢F¢), ahol ¢ az a—f csoport egységeleme. (Az F félcsoport U rész-
félcsoportjat f-val kiegészitett csoportnak nevezziik, ha tcU és U—t
kiilonbséghalmaz az F részcsoportja.)

ZANv1 LAszio: Az algebrai szdmtest strukturinvaridnsairol. Legyen a K—
=K (ay, ..., a,) 0 karakterisztikaju testhez tartozo K|[x] polinomgyiriiben

f@=x"+aix"" +.--a,  x+a,
polinom, ahol feltessziik, hogy a, = 0,x" egyiitthat6ja 1 és a tobbszoros
tényezO6k le vannak valasztva. Képezziik a szintén pontosan n-edfoki

e =y"+by" + o+ b, 7+0,
polinomot a kovetkezoképpen :

by=a, by=biai—a,;, by=b,a;—ba;+ ay
by=bza; — bya, +bjaz—ay, ...
b,=b, 18, —b, s+ -+ (=)' a, +(=1)a,.

Legyen b, + 0.

A képzési modbol vilagos, hogy a ¢ (y) polinombél ugyanezzel az eljardssal
eléall az f(x) polinom.

Rédei Algebra 225 tétel masodik megjegyzése szerint a K alaptesthez az
f(x) osszes zérus helyét adjungalva, a nyert test Iényegében véve K-tol és
f(x)-t6l fiigg. Hasonlbéan, ¢(y) gyokeit K-hoz adjungalva, egy masik fel-
bontéasi testet kapunk. A szerzo e két felbontasi test kozott fennallo kapcso-
latokat (idealelmelet, Galois-elmélet stb.) vizsgalja.
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Figyelemre méltd eset, ha az f(x) és ¢(y) egyiitthatéi egyenlok, mas széval,
ha az f(x) és ¢(y) azonos. Ekkor csak a paratlan indexii egyiitthatok fiigget-
lenek, a paros indexiiek ezektdl fiiggnek. Ezzel j érdekes n-edfokt szam-
testet kaptunk.

Seres Ivin: Bizonyos - irreducibilis polinomek. Legyen adva a kovetkezd

raciondlis egész egyiitthatéjit és a racionalis szamtest (/) fol6tt irreducibilis

polinom: f(z)=z" 4+ b, 2""' 4 -+ + by z + 1, amelynek nem minden gyoke

valds, tovabba az a; < a, < «-- < a, racionalis egész szamok. Az F(x)—=

= f(P(x)-Q(x)) polinom irreducibilis a I folott az esetben mindig, ha
n

P(x)= [ [ (x—a,), n=6, Q(x) oly racionalis egész egyiitthatéju polinom,
k=1

melynek féegyiitthatdja 1 és foka kisebb n-nél.

A bizonyitast P.'L. Dirichletnek az egységekre vonatkozo tételével és

L. Kroneckernek moddszerével sikeriilt végrehajtani.

ANALIZIS SZEKCIO

BoaNArR MATYAs: Megjegyzés Riesz Frigyes szegedi rektori székfoglalo beszé-
déhez. Riesz a szegedi rektori székfoglald beszédében a kovetkezo problémat
vetette fel és oldotta meg elemi eszkozok felhasznalasaval:

Egy T fteriiletii siktartomanyban fekvd gorbén egy r sugari kort csusztatunk
veégig. Feltessziik, hogy a kor a csisztatds soran a tartomany belsejében
marad. Ekkor a kordk burkoléjanak a hossza legfeljebb 2 77r.

A bizonyitds soran Riesz tamaszkodik arra a tényre, hogy ha egy gorbe
torlodasi gorbéje egy gorbehalmaznak, és a gorbehalmaz egyik egyedének
a hossza sem halad meg egy bizonyos korlatot, akkor az eredeti gorbe
hossza sem haladja meg azt.

Mivel a burkol6 esetleg végtelen sok komponensbol is allhat €s maguk a
komponensek sem okvetleniil zart Jordan gorbek, ezért célszeriibbnek latszik
a kovetkezo tétel felhasznalasa.

Legyen adott a sikban az 0Osszefiiggd halmazoknak egy olyan rendszere,
amelynél egyik halmaz atmérdje sem kisebb valamely elore megadott pozitiv
als6 korlatnal. Ha itt véges sok halmaz egyesitése hatdranak az egydimen-
zi6s Hausdorff-féle mértéke — akarhogyan véve ki a véges sok halmazt —
nem halad meg egy bizonyos korlatot, akkor a rendszerhez tartoz6 vala-
mennyi halmaz egyesitése hatdranak az egydimenziés Hausdorff-féle mértéke
sem haladja meg azt.

Fenvé IstvAn: Megjegyzések az operdtorszdmitds megalapozdsdahoz. Legyen
C, azon a(x,y) kétvaltozos fiiggvények osztalya, amelyek azonosan eltiinnek,
ha y > x és folytonosak, ha x < y. Két a és b (€ C,) fiiggvény konvolu-
cidjan a

C(x,y))—axb— J a(x )bt y) dt

y

integralt értjiik, ha y < x és C=0, ha y=x. Ha a % b= b % a, akkor azt
mondjuk, hogy a és b felcserélhetok. Legyen a € C, és tekintsiik mindazon
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Cy-beli fiiggvényeket, melyek a-val felcserélhetok. Ezek egy R, gyfiriit alkot-
nak. Az a % u="b(a és b€ R)) integralegyenlet ,megoldasait‘ a és b altal

meghatarozott operdtornak nevezziik és %-vel jeloljiik. Ha az elobbi integral-
egyenletnek van R -beli u megoldasa, akkor az operator egy ﬂiggvény Két
operator -b- és % egyenld egymassal, ha a; % b, = a, % b;. Egy 3 operatort
alkalmazva egy c fiiggvényre altaldban ismét operatort kapunk (specialis

*c
esetben fiiggvényt) és pedig az 2 operatort.

Ha R,=c¢, a csupan (x—y)-t6l fiiggd fiiggvények osztilya, akkor az imént
definialt operatorok azonosak a Mikusinszki altal definidlt operatorokkal.
Legyen a€R,, akkor a-hoz mindig taldlhaté olyan K Volterra-tipust foly-
tonos mag (rezolvense legyen R) és egy f& C, fliggvény, hogy

a=(E+K)%f*(E+R)

fennalljon, ahol § jelenti a C, fiiggvénytér identitas-operatorat. K tehat egy
Ci-en definialt 7' (f) transzforméciot definidl, amely C,-et R -ba viszi at.
E transzformacio alapveté tulajdonséaga az, hogy 7, (f# g) = Tx(f) % Tx(2)-

a
Ha a= T, (f) és b= Ty(g), akkor az b operatornak feleltessiik meg az

1 Ty
1 Mikusinszki-féle operatort a kovetkez6 maddon : L xl/) =Ty (L) »
g b Tk(g) g

igy tehat a Mikusinszki-féle operatorszamitas a C,-térbe attranszformalhato.

Gyires Beva: A Toeplitz-féle matrixokrol. A szerz6 az altala értelmezett
altalanositott Toeplitz-féle matrixokhoz tartozé determindnsokkal foglalkozik
és egy asumptotlkus tételt mond ki, amelyb6! mint specidlis esetek adod-
nak a mar eziranyban ismert eredmenyek

V. G. Avakumovic (Jugoszlavia): Sajdtfiiggvények és Fourier-sorok kompakt
sokasdgokon.

KinTor SANDOR: Mindeniitt folytonos, sehol sem differencidlhato fiiggvények
konstrukcidja. Mikolas-Miklos nemrég megjelent dolgozataban igen altalanos,
az eddig ismert konstrukciok nagyrészét magaban foglalé- modszert adott
mindeniitt folytonos, sehol sem differencialhato fiiggvények konstrukci6jara.
E moédszert bizonyos szempontbdl altalanositva, bizonyos szempontbol
specializalva sikeriilt a szobanforgd fiiggvények igen altalanos, az irodalom-
ban fellelheté Osszes példat magaban foglalo osztalyat leirni.

Példaval igazolhat6 azonban, hogy ez a modszer nem adja az Osszes lehetsé-
ges ilyen fiiggvényt. Tovabbi altalanositassal sikeriilt e fiiggvények teljes leirdsa.”

CsaszAr Akos: Megjegyzés Geocze Zodrd fiiggvényéhez. Gedcze Zoard kon-
strualt olyan folytonos f(x) fiiggvényt, melynek y= f(x) grafikonja egyetlen
(a, b) intervallumon sem rektifikalhaté. Kantor Sandor észrevette, hogy ez
az f(x) fiiggvény sehol sem differencidlhatd. Az elb6addsban szerzé meg-
mutatta, hogy Geocze konstrukciéja oly moédon altalanosithatd, hogy a
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szabadon valaszthato paraméterek bizonyos megvalasztasa esetén sehol sem
differencialhaté folytonos fuggvenyt (példaul a Geocze-félét), mas megvalasz-
tasuk esetén viszont olyan szigortian novekvs folytonos fiiggvényt szolgél-
tasson, amelynek derivaltja majdnem mindeniitt 0.

GeHER LAszLo : Folytonos fiiggvények kiterjesztése. Ismeretes, hogy kompakt
halmazon értelmezett folytonos fiiggvények mindig kiterjeszthetok folyto-
nosan barmely bévebb halmazra. Ezt a tételt fogjuk altalanositani altalanos
metrikus terekre. A bizonyitas Lipschitz feltételt kielégito fiiggvényekkel valo
egyenletes approx1mac10val torténik. Nevezetesen igazak a kovetkezd tételek =

1. tétel: Barmely A metrikus téren értelmezett egyenletesen folytonos kor-
latos fiiggvény egyenletesen approxnnalhatu Lipschitz-feltételt kielégitd
fliggvényekkel.

2. tétel: Barmely A metrikus téren értelmezett egyenletesen folytonos
korlatos fiiggvény folytonosan folytathaté barmely A-t tartalmazé B metrikus
térben. A korlatossdg feltevése elejthetd.

Mikoris MikLos : A modulfiiggvények elméletéhez ; dltaldnositott Dedekind-féle
osszegek és zeta-fiiggvények. Riemann 6sszegyiijtott munkaiban talalhatok
bizonyos, az elliptikus fiiggvények elméletére vonatkozo dolgozattéredékek,
amelyek Dedekind hiressé valt ,kiegészitd megjegyzéseivel egyiitt jelentek
meg; e munkajaban Dedekind — az emlitett Riemann-féle gondolatokhoz
csatlakozva — megmutatja a réla elnevezett

it @

7/(1) ) 81) 1[ (l ’mm1

m=1

fiiggvény jelentdségét az elliptikus modulfiiggvények altalanos elmélete szem-
pontjabol, felfedezve Log#(z) alaptulajdensagat, egy fontos transzformdacio-
képletet és az tn. Dedekind-féle Gsszegek innen folyd reciprocitasi tételét.
Ezek az eredmények mindmaig fontos vizsgalatok alapjaul szolgaltak az
analizis, analitikus és algebrai szamelmélet kiilonbozd teriiletein. (Hardy-
Ramanujan : a particiok aszimptotikaja; Rademacher, Whiteman, Apostol,
Cal?itzt’) )Mordell, Rédei: kozonséges ¢s altalanositott Dedekind-féle 0ssze-
gek stb. ;

Az elbadé két idevagé (a Math. Zeitschriftben, ill. Pac. Journal of Math.-
ban 1957-ben kozolt) dolgozatanak eredményeit ismertette. Ezekben egyfeldl a

@ 1 1 g'lﬂiu'r
Q(T U)W? } ( it ) 1 eﬂninz

Fp ey 1 n+o n—w

generatorfiiggvényeknek, masfel6l a Dedekind-féle Osszegeket altalanosito,
ujtipusu exponencialis, ill. {-fiiggvényértékekkel képezett osszegeknek rend-
szeres targyaldsat adja. Q(z, w) residuum szamitassal nyert fotulajdonséga
Log 5(z) Dedekind-féle transzformaciétorvényének s tobb, djabban talalt
analog fiiggvényegyenletnek kozos altaldnositdsa; innen kovetkezik pl.
(a modularis csoport felhasznalasaval) egy exponencidlis 0sszegekre vonat-
kozé ,haromtag-tétel, mely a Dedekind-féle reciprocitasi tételt s annak

“ismert 4ltaldnositasait (1950—56) mind magiban foglalja.
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GEOMETRIAI SZEKCIO

Vincze Istvan: Feliileti gorbék torziojdrol. Enneper és Beltraumi egy tétele
szerint valamely hiperbodlikus feliilet egy pontjaban a Gauss-féle gorbiilet
egy feliileti gorbe, ti. az aszimptota torzidjanak négyzete. Eldado ramutatott
arra, hogy a kozépgorbiilet viszont egy masik feliileti gorbe e pontbeli
gorbiiletével egyezik, ti. az aszimptotikus iranyra meroleges normalmetszet
gorbiiletével. 3

A tovabbiakban foglalkozik a feliilet egy pontjan atmend bizonyos gorbe-
sereg torzidjanak eloallitasaval.

SomkUTI LajosnE: Az 0f- és hatdgu csillag egy szélscértékiulajdonsdga
Definiciék: Kossiik Ossze egy konvex n-szog csicsait tigy, hogy ciklikusan
haladva egy csucsot mindig kihagyunk. Az igy el6allo alakzat egy n-agii
csillag. Ha az alapul vett n-szog szabdlyos, akkor a bel6le szarmazé n-aga
csillagot is szabalyosnak nevezziik. Affin szabélyos az n-agu csillag, ha egy
szabalyosnak affin képe.

Egy sehol sem negativ gorbiiletii zart gorbét, amelynek &sszgorbiilete 47z,
vagy egy konvex goOrbepart kettésovalisnak neveziink. Ha egy olyan
kettosovalist rajzolunk, amelyen n kettéspont van, akkor n-,hold“ keletkezik.
A holdak belsé ivei altal hatdrolt sikrészt a kettdsovalis magjanak nevezziik.
Vegyiink fel a magban egy pontot; az e pontbdl kiinduld radiuszvektor
végpontja fussa be a kettosovalist. A kettdsovalis teriiletén a radiuszvektor
altal surolt sikrész teriiletét értjilk — a kétszeresen strolt sikrészeket két-
szeresen szamitva.

Fejes Toth Laszlonak az eldadas kiindulasi pontjat képezé sejtése a kovet-
kezdképpen hangzik:

az n=>5 kettosponital bird, adott teriiletii kett6s ovélisok koziil az affin
szabalyos n-agu csillag az, amelyen a minimalis teriiletii hold teriilete maxi-
malis. Az el6adasban bebizonyitjuk ennek a sejtésnek a helyességét az n—=>5
és 6 esetben.

“OsLath RicHARD : A hdromszdg Feuerbach érintdjének teljes négyoldaldrol.
Eload6 a haromszog 4 Feuerbach konfiguracidjaval foglalkozott, f6leg a két
tétellel, hogy a 4 Feuerbach érintd a Steiner-féle ellipszist is érinti €s hogy
a Feuerbach érintok teljes négyoldalanak. Newton—QGauss egyenese azonos

a haromszog Euler egyenesével.
GvarmaThr LAszLo @ Szerkesztések a komplexegyenes projekliv-geometridjdban.
b

az
A komplexegyenes projektivitisan a z':cz

@R +b
aZd=—-

cz+d
A transzformacios egyenletekre fennall az ad—bc + 0 Osszefiiggés, tovabba
a z kozonséges komplex szam a komplex egyenes egy pontjanak a koordi-
natdja, 2 a z konjugaltija és komplexegyenesnek egyetlen végtelentdvolj
pontja van. A szébanforgé szerkesztések a komplexszamsikon torténnek
Az eldadas egységes szerkesztést mutat be a projektivitis és az antiprojek-
tivitas megfelel6 elemeinek meghatarozasara. Ugyancsak szerkesztési eljarast
ad az involaciok ésa projektivitisok kettospontjainak elallitidsara. Az utébbi
esetben azon involicio alkalmazéasara keriil sor, amelyet a szobanforgd pre-
jektivitds onmagaba visz at.

Ta’ az antiprojektivitdsan pedig

kolcsonosen egyértelmii onmagara valo leképezését értjiik.
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MATEMATIKAI LOGIKA ES MATEMATIKAI GEPEK ELMELETE SZEKCIO

Roman Sixorsxi (Varsd): A Herbrand-féle tételril. Legyen e az allitaskalkulus
egy formuldja és legyen «;, @y, ... az annak megfelel6 kvantorok nélkiili
Herbrand-féle formulak egy sorozata. El6adé megjegyzi, hogy a Herbrand-
féle tétel azon része, amely kimondja, hogy ,ha « levezethetd, akkor az
a,, ¢, ... formuldk valamelyike ugyancsak levezethetd“ egy egyszerii kovet-
kezménye Borel kompakt terekre vonatkoz6 topoldgiai tételének, valamint
Rieger egy tételének, amely a Lindenbaum-féle algebra reprezentacidjara
vonatkozik.

Suranyl Janos: Ujabb eredmények az eldontésprobléma elméletéhez. Vazla-
tosan ismertette az eldontés probléma redukciojara vonatkozd eddigi vizs-
galatokat. Néhany tjabb eredmény és egyszeriisitett bizonyitas segitségével
sikeriilt meglehetGsen attekinthetové tenni az ilyen irdnyd eredményeket.

Peter Rozsa: A rekurziv fiiggvények és a konstruktivitds fogalma. Mar a
rekurziv fiiggvény fogalmanak keletkezésében a konstruktivitds fogalma volt
dont6. A bevezetett specialis rekurziv definiciok kétségteleniil konstruktivok.
Az altalanos rekurziv fiiggvények bevezetésekor a fécél éppen a konstruk-
tivitds fogalmanak szabatos megfogalmazasa volt. Ebbdl a szempontbdl
azonban circulus vitiosus rejlik az altalanos-rekurziv fiiggvény definicijaban,
minthogy lényeges része egy exisztenciaallitds, amelyet természetesen ugyan-
csak konstruktiv értelemben kell felfogni, hogy a definicié konstruktiv legyen.
igy felvetédik a probléma, hogy nem lehetne-e egy circulus-mentes ,kon-
struktiv“ fiiggvényfogalmat iktatni a specialis rekurziv fiiggvényfogalmak és
az altalanos-rekurziv fiiggvényfogalom kozé.

De béarhogyan is kiséreljilkk ezt meg, mindig hasonld circulus vitiosusba
iitkoziink. Ugy latszik, hogy a konstruktivitds fogalma egyaltalan nem ragad-
hato meg circulus-mentesen.

VALOSZINUSEGSZAMITASI SZEKCIO

Prékora AnprAs: A mdsodlagos folyamatok elméletérél. Legyen X egy

absztrakt tér és & az X halmaz bizonyos részhalmazaibél alkotott o-gyfirti.
Feltessziik, hogy az X térben adva van egy véletlen ponteloszlas, masszoval
az X tér véges sok elemének egy véletlenszerii kivalasztasa. Jelolje &§(A)
(A € ) az A halmazban 1évé ,véletlen pontok“ szamat. Feltessziik, hogy
minden A€ ¢ halmazra §(A) valdszinfiségi valtozé és ha A, ..., A az

§ o-gyiirii diszjunkt halmazai, akkor a £(4,), ..., 5(A,) valdszintiségi valtozok
fiiggetlenek. Végiil létezik egy olyan, 8 elemein értelmezett 4 véges mérték,
hogy

PE(A) =k = 'Uk(# e @ 20, )

Az X tér minden ,véletlen pontja® kiindul6 pontja egy tovabbi véletlen-
szerii torténésnek, amely egy Y tér elemeinek véletlenszerii kivalasztasaban
all. Az Y tér szintén absztrakt, amely a gyakorlati problémakban vehetd
Banach-térnek. Az Y tér elemeinek a kivalasztdsa egy w (B, x) val6sziniiségi
mérték szerint torténik, ahol x € X a masodlagos torténés kiindulopontja,

B pedig eleme egy az Y térben értelmezett g ~gyiriinek.
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Az egész masodlagos jelenség jellemezhetd- a Z— X X YV szorzattér (x, y)
pontjainak véletlenszerii kivalasztasaival. Ekkor a Z térben is egy Poisson
tipust véletlen pontelosztast kapunk és ha #z(c) jelenti a Z tér c(c€v =

— 8 % §) halmazaban 16vé pontok szamat, akkor
e
P(n(c):k):-”#e""” (*k=0,1,2,...),

ahol » olyan véges mérték, amelynek értékét a C—A X B (A€ §, B€ §)
tipustt halmazokon a
(c) = | u (B, x) d 2
A
integral oldja meg.
A masodlagos ,folyamatoknak“ ez a modellje szdimos gyakorlati problémara
alkalmazhaté.

Bavocn Tisor: Hatdreloszlds-tételekrél. A Kolmogorov-féle valdsziniiségi mezd
olyan altalanositdsanak lehetdségérdl tesz emlitést, amelyben a valdszinfiség
szerepét specialis matrixok veszik at. Vizsgalta az ilyen hatareloszlas-tételeket.

Mepcvessy PAL: Néhdny eredmeény siriiségfiiggvény-keverékek felbontdsdval
N

kapcsolatban. Legyen f*(x)= ZAk fi.(x) az f, (x) stabilis siiriiségfiiggvé-
k=1 ]

N
nyek A, > 0 sulyokkal vett keveréke S'A, =1
k Yy %

Re==1

(¢))
1 ( -iat iyyt- ¢ i ‘o
(tehat: fk(x):z_Je rtet’w..t e 1H1* {1+ipsgnt r(f,u)}dt
7w

-

O<e=2 |g|=1, v, ¢ > 0 konst.) «u(f,a):tg(ng) ha s a1

50D
olt, )= log |1|).

Feladat: meghatarozni pusztian f(x) grafikonja és o, — tehat az f, (x)-ek
tipusa ismeretében legalabb is az A, paramétereket és az N kompenens-
szamot. A feladat megoldottnak tekintheté, ha a 0 < 4 << ming¢, egyébként
tetszoleges 4 paraméterrel elé tudjuk allitani az

@

N » .
- 1 ~iat iy, t-(cr-A)[t|® g Y )
D(x, 4) = 2 Ay (—2 J i SBen DI P 2t ol B dt)
k=1 7T :

@
fiiggvényt. (@(x,0) nyilvin = f(x).) Az ismertetésre Keriilo modszer a
kovetkezd :

@(x, ) raciondlis « esetén — bizonyos feltételek mellett — linearis parcialis
differencialegyenletnek, a 0 < e < 1 ill. 1 - a < 2 feltételeknek eleget tévo,

~
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kiilonben tetszéleges « esetén pedig egy linedris integro-differencialegyenlet-
nek tesz eleget. Ezeknek a felhasznalasaval f(x) és 4 ismeretében @ (x, 2)
numerikus ill. analitikus modszerekkel jo kozelitéssel eldallithato. — Példak:
Gauss, Cauchy és Pearson V. tipusa sfiriiségfiiggvény keverékek felbontasa.

Lierak TamAs : Fiiggetlen szignifikancia-probadk é6sszevondsdrol. Ha valamely
statisztikai hipotézis elvetését attol teszik fiiggdvé, hogy egy bizonyos statisz-
tikai fliggvény aktualis értéke meghalad-e egy (a vizsgalat megbizhatdsagi
szintjétol fiiggd) kritikus értéket, akkor a kialakult gyakorlat szerint nem-
csak a hipotezis elvetését (vagy elfogadasat) konstataljak, hanem megadjak
egyben azt a legkisebb szintet, amely mellett még a hipotézist el lehet vetni
(az eredményt ,szignifikinsnak“ lehet mindsiteni). A "szokdsos probaknal
e ,minimal-szint“ a nullhipotézis érvényessége esetén egyenletes eloszlasiti
(0, 1)-ben, mig torzitatlan prébaknal még az is igaz, hogy barmely alternativ
hipotézis érvényessége esetén e minimal-szint eloszlastiiggvénye mindenditt
nagyobb vagy egyenl6, mint az egyenletes eloszlasfiiggvény. Ha ugyanazon
targyban tobb, egymastol fiiggetlen probat végziink, gyakran kellene ezen
probak minimal-szintjeit egyetlen szintté Osszevonni. E probléma egyen-
értékii egy hipotézis-vizsgalattal, amelynél a mintaelemek nullhipotézis esetén
egyenletes eloszlasuak, ellenkezd esetben pedig az egyenletesnél nagyobb
vagy vele egyenlé eloszlasfiiggvénnyel rendelkeznek.

Az eldado a kozépértékek Nacumo-féle jellemzésének alkalmazasaval kimutatta,
hogy néhany célszerfi korlatozas elfogaddsa esetén az ésszevonasoknal ele-
gendd az egyes szintek (silyozott) kozépértékeire szoritkozni. A R. A. Fisher
altal ajanlott geometriai kozép helyett az el6ado az inverz normalis eloszlas-
fliggvény szerinti kozepet javasolta, amelynek eloszlasa egyszerii és konnyen
meghatarozhato a silyozott esetben is. Ha az egyes probaknak 4,,...,4,
'sﬁlyt tulajdonitunk (4, >0, ..., 4.2 0;) akkor ezen Osszevonas alapjan

az &, ..., ¢, szintekbdl nyert oOsszevont minimal-szint:
P

Ao ')+ + 4 clf‘(er))
V.. 12 ;

Ha nem adhat6 meg elég objektiv modon az egyes problémak megbizhat6-
séagi silya, egyenld siilyokat vehetiink. (A silyok megallapitasara elég meg-
bizhat6 eljaras az, hogy azokat az egyes kisérletekben szerepld- megfigye-
lések szamanak négyzetgyokével aranyosnak valasztjuk. Ebben az esetben

a (x) képletben a Z,-k helyett egyszerfien Jn-et kell irni.)

(D(x)zL__ J e 2du
Von

) ?=d>(

OKTATASI SZAKOSZTALY ELOADASAI

Kesepr Ferenc: Kozépiskolai matematika tanitdsunk jelenlegi helyzete és
probiémadi.

ArATO IsTvAN: A mérés sZrepe és jelentdsége a mennyiségtan tanitdsban.
Bakos TiBor: A szdmold- és dbrdzolomértan kapesolatdrol.

UBOBANYDS MNABERES
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1957. szeptember 22., vasdrnap:

PLENARIS ULESEK

Arexits Gyoray : Orfogondlis sorok konvergencia tulajdonsdgairdl. Az eléado
Osszefoglalta az ortogonalis sorok konvergencia-problémai targyaban elért
tijabb magyar eredményeket, melyek elsésorban Tandori Karolynak és rész-
ben az eldadonak koszonhetOk. Ezekkel kapcsolatban az el6ado tobb meg-
oldasra varé problémat vetett fel.

SzoéxeraLvi-Nacy Bzia: Hilbert-tér operdtoraira vonatkozo néhdny ujabb
eredményrdl. Legyen T(s) egy G csoporton értelmezett fiiggvény, amelynek
értékei egy © Hilbert-tér operatorai. A K(s,9)= T(t's) wmagfiiggvény*
legyen pozitiv definit. Ekkor létezik egy 8 2 $ Hilbert-térben a G csoport-
nak egy olyan, unitér operatorokkal val6 eldallitdsa, amelyre

T(s)—=prU(s)

(azaz T(s) f=PU(s) f, ahol f € , P pedig a H-ra valy vetités). Ha meg-
kivanjuk, hogy a 9 tér ,minimalis“ legyen, azaz az U(s) f (f € G) alaku
elemek kifeszitsek, akkor U(s) egyértelmiien van meghatarozva.
Alkalmazasként adodik egy T kontrakciéra a

T" — pr U™ (1=20,1,2.50)

eldallitas egy unitér U transzformdcioval, ill. két (vagy tobb), ,duplan® fel-
cserélhetd 7, 7’ kontrakciéra a

"™ —pr UMU'™ (n,m=0,1,...)
eloallitas két, felcserélhetd unitér U, U’ operétbrral, tovabba a
T(s)=pr U(s) (s=0)

eloallitas egy kontrakciokbol allo, gyengén folytonos T7(s) félcsoportra egy
unitér operatorokbol allo, erdsen folytonos U(s) csoporttal. Ismertette az
eldadas tovabba Brehmer eredményeit a csupan felcserélheté 7, 7' parok
esetére, és Schreiber és Sz.-Nagy tételeit a szigoru értelemben kontrahalo
operatorokra (|| 7|| < 1), ill. félcsoportokra vonatkozélag.

ALGEBRA ES SZAMELMELET SZEKCIO

Reéper LiszLo: A hdromszog nevezefes pontjai. Mar az okorban ismeretesek
voltak a haromszognek bizonyos ,nevezetes pontjai“ (stulypont, magassag-
pont, koriilirt kor kozéppontja), amelyekhez késdbb tovabbi, mintegy hisz-
féle nevezetes pont lépett, anélkiil, hogy megtortént volna a haromszog
nevezetes pontjai fogalmanak altalanos megalapozasa. Az el6adas felallit
altalanos elemi geometriai definiciét a haromszog nevezetes pontjaira és
ennek alapjan analitikus dton meghatarozza a hiaromszog Osszes nevezetes.
pontjait. Jollehet az alapul vett definici6 igyekezett leheté sziikre szabni a
haromszog nevezetes pontjainak fogalmat, természetesen annak szemmel-
tartasaval, hogy klasszikus esetek ne menjenek veszenddbe, mégis meglepe-
tésként kideriil, hogy barmely haromszog Osszese nevezetes pontjai a harom-
sz0g sikjaban mindeniitt sfiriin helyezkednek el.
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Maurer Gyura (Kolozsvar): Topologizdlt monomidlis csoportok normal-

0sztoirol. A
P(G)=PX{G}
Descartes-féle szorzat csoportot alkot az
' (@;7) (b5 0)=(ab,;70)
miiveletre nézve ; ezt teljes monomialis csoportnak nevezziik. Itt P-vel jeloltiik
a 0,1,2...,5 ... §<g) rendszamok M halmaza (szamossdguk N))
Osszes lehetséges permutacidinak csoportjat, ¢ ezen sorozat tipusat jeloli,
G egy tetszbleges absztrakt halmaz és {G} az Osszes
a={a;}=1{a, ay, a3, ..., a¢, ...}
sorozatok halmaza, ahol a; € G (a sorozat tagjai - egyenldk is lehetnek) és.
végiil ab, = {a; bn(f)}'
Egy {1}, (@, €P), illetve {a®}, _ (a) € {G}) végtelen sorozat hatér-
értéke T € P, illetve @ € {G}, ha minden & € M-re létezik olyan R, természetes
szam, hogy r > Ry-re 7, )= (), illetve af’ —a; (o az elsd mésod-
osztalyt rendszam). P(G)-ben limesfogalom vezetheté be
lim (@ ;- 7t,) = (lim a®) ; lim 77,)
re o r<-o r<
segitségével €és bizonyithatd, hogy P(G) topoldgikus csoport.
Jelolések: P, azon 7t € P elemek sszessége, amelyekre 71(f) & M-nek
csak egy részhalmazara teljesiil és amelyek szamossaga N, -nél kisebb, ahol
» (0 =» < u) vagy egy tetszdleges elsifajii rendszam, vagy pedig egy olyan
masodfaji tetszéleges rendszam, mely nem hatarértéke egy w-tipusu soro-
zatnak ; E = {e}, ahol ¢ a P csoport egységelemét jeldli, E(c) a P(G) csoport
(c; €) alaku elemeinek Osszessége, ahol C={c, ¢, ...,¢, ...} és C a G
csoport centrumahoz tartozik.
Tétel: A P(G) topologikus csoport normalosztéi P(G)-nek csakis azon rész-
~ halmazai lehetnek, amelyek P, (G), E(N) vagy E(C) alakuak. »
Megjegyzések: 1. A monomidlis csoportok topologizdlasanak jelentésége
az absztrakt csoportok monomialis reprezentacidjanak lehetdségén alapszik.
llymédon egy eljarashoz jutunk absztrakt csoportok topologizalasara.
2. » els6faji rendszam, ha van megel6zbje (azaz, olyan e, hogy a -+ 1=17);
ellenkez$ esetben masodfaju.
3. N jeloli a G csoport egy tetszélezes normalosztojat, E(N) jeloli az (n; &)
alaka elemek Osszességét, ahol n € {N}, tehat n= {ny, n,, ..., n,, ...), ahol
n. € N.
Friep Ervin: Megjegyzések a feloldhatosdg problémdjdhoz. Legyen a K test
karakterisztikaja y = p primszdm és L a K-nak p-edfoku normalis bévitése.
Ekkor L =K(#) — ahol ¢ az f(x)=x” —x+ a polinom gyoke (a € K).
Forditva, ha L=K(®), 1, =p, és ¢ az f(x)—=x"—x+4a (a€K) gydke,
akkor [L:K]=p és L a K-nak normalis — igy ciklikus — bovitése. Nevezziik
a fenti f(x) polinom gyokeit kvaziradikalnak; kvaziradikalkifejezésnek
— K felett —, pedig egy olyan kifejezést, melyben K-nak véges sok eleme,
véges sok racionalis miivelet, radikal (x?—a gyoke, x;, + g esetben) és
kvaziradikal szerepel.
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Ekkor érvényes a kovetkez6 tétel: Ha egy g(x) — K felett irreducibilis —

polinom egyik gyOke kvaziradikalkifejezés; atartozé Galois-
csoport feloldhato, és ha a h(x) Galois-csoportja feloldhatd, akkor

gyoke kvéziradikalkifejezés. (A tétel karakterisztikakorlatozas nélkiil érvényes.)

Kertész Anpor: Algebrailag zdrt modulusok. Egy G R-modulust algebrailag
zértnak neveziink, ha barmely G felefti egyismeretlenes kompatibilis egyen-
letrendszer G-ben megoldhato. E modulus-kategéridval kapcsolatban alap-
vetd a kovetkez6 probléma: legyen R tetszoleges gyiirii, meghatarozandé az
Osszes algebrailag zart R-modulus. E problémaval foglalkozva az el6ad6
leirja az Gsszes olyan G algebrailag zart R-modulust, amelyre RG — 0.

Szeép Jent: Csoportok egy tjabb bévitésérdl.

Papp ZovtAN: A bdzis-alcsoport lezdrtjdrol. Bebizonyitjuk, hogy egy Abel-
féle p-csoport akkor és csak akkor olyan tulajdonsagii, hogy direkt ssze-
adand6 minden olyan Abel-féle p-csoportban, amely szervans részcsoportként
tartalmazza, ha egy algebrailag zart csoportnak €s bazis alcsoportjai lezart-
janak direkt Osszege. Végtelen magassagu elemet nem tartalmazo csoportok
esetében ebbdl L. Kuuikov egy régebbi eredménye adodik, s a bizonyitas
erre a specidlis esetre is egyszer(ibb Kulikovénal.

Tetszdleges Abel-féle torzidcsoportok esetére az eredmény konnyen kiter-
jeszthetd.

Kovics Laszro: Abel-féle torzio-csoportok bdzis alcsoportjairél. A bazis-
alcsoport egy 1j jellemzéséb6l kiindulva bebizonyitjuk, hogy egy tetszoleges
G Abel-féle p-csoport valamely H alcsoportja akkor és csak akkor van
benne G egyik bazisalcsoportjaban, ha H eldallithaté (G-ben) korlatos
magassagu alcsoportok novo lancdnak egyesitési halmazaként. E tételbol
alkalmazasként adédik Kuuikov ciklikus csoportok direkt dsszegeként valo
eldallithatésagra vonatkoz6 kritériuma.

* ANALIZIS SZEKCIO

Tanport KiroLy : Orfogondlis sorok szummdcidja. D. Mensov eredményeit
élesitve bebizonyitja a kovetkezd tételeket :

2
) syr ‘ . - Y5 et
Legyen {c,} pozitiv szdmsorozat, amelyre teljesiilnek a Z ci < oo, Vne,=
n=>0

$ :
=Vn+1c,, feitételek. Ekkor a ' ¢ (loglogn)* < oo feltétel nemesak

n=—4
@®
elegendd, hanem sziikséges is ahhoz, hogy a Z ¢, ¢,(x) sor bdrmely { ¢, (x)}
n=0
ortonormdlt fiiggvényrendszer esefén az alapintervallumon majdnem mindeniitt

(C, 1)-szummadalhato legyen.

Tovabba kimutatja, hogy Acexits Gyoray akadémikus egyik szummalhat6sagi
feltétele altalaban nem gyengithetd. Ervényes ugyanis a kovetkezd tétel:

Legyen {w(n)} pozitiv szdmsorozat, amelyre teljesiil a

Vn=o(w(n)
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feltétel. Ekkor megadhato olyan pozitiv, monofon nem-nové {c,} egyiitthatd-
sorozat és olyan orfonormdlt {®, (x)} fiiggvényrendszer, hogy

(o] © C
o — n
E C,“L <= 100] : < oc,
-~ w(n)

n=0

mégis a Z ¢, @, (x) sor az alapintervallumon seholsem (C, 1)-szummadlhato.

n=0

Freup Getza: A Csebisev-féle approximdlo polinomok egy tulajdonsdgdrdl.
Legyen f(x,f) [a, b) X [c,d]-ben folytonos két valtozos fliggvény és @ (x, t)
az az x-ben n-edfokd polinom, amely rogzitett ¢ mellett f-et [a, b]-ben a
C tér normdjaban legjobban approximalja. Akkor @d(x,t) a t-nek folytonos
fiiggvénye.

Frey Tamis: Néhdny eredmény az ortogondlis polinomok elméletébdl. A leg-
fontosabb eredmények az aldbbiakban foglalhatok ossze: Legyen ¢(¢) €L,
nemnegativ, az egységkoron értelmezett sulyfiiggvény, amelynek logaritmusa
is integralhato, a hozza tartozé normalt {®, (z)} polinomsorozat pedig, rendel-
kezzék a z,—eito pontban aszimptotikidval. A ¢ (f) €L,, silyfiiggvény a
f, pontban érintse ¢ (£)-t masod, ill. — amennyiben a [ () | @, (eit)| sorozat a
fy pont egy kornyezetében Osszességeben egyenletesen korlatos — elsénél
magasabb rendben. ¢ és ezenkiviil csak neéhany igen altalanos globélis
feltételt elégitsen ki. A w(f) sulyhoz tartozé {w,(2)} ortonormalt polinom-
sorozat ezesetben szintén rendelkezik aszimptotikaval a z, pontban.
Amennyiben fentieket specidlisan a ¢ =1 sillyal kapcsolatosan tekintjiik,
akkor Freud G. néhany, doktori értekezésében publikalt eredménye adodik,
az ottaninal azonban lényegesen 4ltalanosabb globalis feltételek mellett.
Ebben a specidlis esetben azonban a lokalis feltételek is lényegesen enyhit-
hetbek, nevezetesen: a {v,(z)} ortonormalt polinomsorozat a z,= eito pont-
ban aszimptotikaval rendelkezik, ha a v (f) silyfiiggvény e pontban a v (7))
allandohoz egykettednél, ill. — ha a Vz,:(t)|1;;, (ei)| sorozat a ¢, pont egy

kornyezetében Osszességében egyenletesen Kkorlaitos — egynél nagyobb
exponensii logaritmikus rendben simul.

PAL LAszLo: Egy sorelméleti problémdrdl. Tekintsiikk az 1,2,3,... termé-
szetes szamoknak ismétlédés nélkiili P=={p,, ps, ...} permuticiobdl allé
halmazat, melyet tekintsiink metrikus térnek az tn. Fréchet-féle tavolsag
bevezetésével, miszerint

@ 1 |Pr—al
e o Z2’~1+|p;c gl

k=1

Allithatjuk, hogy az 'l'gy kapott 7 szeparabilis és topologikus értelemben
teljes térben egyszeriien megadhato olyan M halmaz, amely egyidejfileg
rendelke21k a kovetkezd két tulajdonsaggal :

M egyesitése megszamlalhatban végtelen sok 7-ben seholsem siirii hal-
maznak
2. M egyesitése kontinuum sok a 7-ben mindeniitt siirti halmaznak, melyek
paronkent diszjunktak. Legyen ugyanis megadva egy 3a, feltételesen kon-

\

12 Matematikai Lapok
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vergens valostagl végtelen sor. Ha tekintjiik e sor valamely
T Ml

atrendezését, gy ehhez (kolcsondsen egyértelmiien) hozzarendelhetjilk a T
teriinknek a jelenlegi tagindexek altal ,generalt“

P= {Plr/p?u p31 > K '}
pontjat, Marmost az eldadasban eléadé megmutatta, hogy a Za, sor Osszes -

lehetséges konvergens datrendezéseihez ilyenmédon hozzarendelt P pontok
M halmaza az allitasban leirt tulajdonsagu.

MATEMATIKAI LOGIKA ES MATEMATIKAI GEPEK ELMELETE SZEKCIO

Domorkr BALNT : Jelfogo-érintkezdrendszerekkel reprezentdlhato eseményekrdl.
A véges automatdk elméletére vonatkoz6 alapfogalmak ismertetése utin az
eléad6 megmutatta, hogy minden véges automatdhoz (és gyakorlatilag a
legtobb létezd szerkezet ennek tekinthetd) elkészitheté egy ,modell® jel-
fogok és érintkezd-kapcsolok bizonyos mértékben idealizalt rendszere segit-
ségével, amely ugyanazokat a funkciokat tudja ellatni, mint az eredeti.
Ezutdn megadja az események reprezentdlhatéosdganak egy sziikséges és
elegendd feltételét, majd felveti a kérdés algebrai targyaldsanak lehetoségét
és néhany ezzel kapcsolatos megoldatlan problémat.

TurANNE Sos VEra: Hozzdszolds Kalmdr Ldszlo egy kérdéséhez.
Az eldadas targya egy olyan tarcsa konstrukcidja, amelynek nP, szama

kiilonboz6 helyzete elddllitia az n elem Osszes lehetséges particioit, ahol
P, ezen particiok szama.

Apim Anpris: Elektromos hdlozatokkal kapcsolatos grdfelméleti problémdik-
rol. Két polust osszekoté elektromos halézat szerkezete egy véges graf,
amely bizonyos feltételeknek eleget tesz. Grafon mindig véges grafot értiink,
amelyben Kitiintetiink egy pontot, mint a graf kezd6pontjat, és egy pontot, .
mint a graf végpontjat. Utnak nevezziik pontok és élek egy valtakoz6 soroza-
tat, amely ponttal kezdddik és végzédik, amelyben ugyanaz a pont nem for-
dul eld kétszer, és amelyben barmely él a sorozatban 6t megel6z6 pontot
koti Ossze a sorozatban 6t kovetdé ponttal. Ha egy ut kezddpontja éppen a
graf kezddpontja, végpontja pedig a graf végpontja, akkor palyardl beszé-
liink. Az emlitett feltétel a kovetkezO : megkivanjuk, hogy a graf barmely
pom]an menjen at a palya.

Két graf sorbakapcsolasat és parhuzamos kapcsoldsat értelmezve kénnyen
belathat6, hogy minden graf elballithaté e két kapcsoldsi eljaras ismétlésé-
vel oly gréfokbél, amelyek irreducibilisek mind a soros mind a parhuzamos
kapcsolasra nézve.

Kettds élnek neveziink egy élt, ha ,mindkét iranyban“ atmegy rajta egy-egy

alkalmas palya.
P Q Q
o o/ l\

Sl s aE

Egy graf valamely két atjarél azt mundjuk, hogy a Wheatstone-hid mddjan
csatlakoznak egymashoz, ha paronként kozos belsd pont nélkiiliek, és az
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Abran lathaté moédon helyezkednek el (P-vel a graf kezddpontjat Q-val vég-
pontjat jeloltiik. A P-boél és Q-bol kiinduld két it eltiinhet.) A féeredmény
a kovetkez0 harom graf-osztily egybeesését mondja ki: (A) azok a grafok,
amelyek nem allithatéak eld6 PO O Q alapelembdl soros és par-
huzamos kapcsolassal. (B). Azok a grafok, amelyek tartalmaznak kettés élt.
{C). Azok a grafok, amelyek tartalmaznak Wheatstone-hid médjan csatla-

kozo utakat.

Bakos Tieor: Jelfogok dllapotviltozdsdval kapcsolatos kombinatorikai kér-
désekrdl. A szegedi 8-valtozos elektromos logikai gép céljara sziikséges volt
az 1 és 0 elemek (igaz és hamis) valamennyi 8-tagi ismétiéses variacioja-
nak olyan felsoroldsara, amely bizonyos technikai és egyszeriiségi kovetel-
ményeknek is eleget tesz. Az eléadds megmutatja, hogy a kovetelményeknek
megfeleld felsorolas akarhany valtozo esetére lehetséges.

v

OKTATASI SZAKOSZTALY ELOADASA!

Gipor ENDRENE: A maiematika ordk jobb kihaszndldsa.

Hooi Enore: A k@zépiskolai matematika néhdny érdekesebb alkalmazdsa.

PLENARIS ULESEK

1957. szeptember 23., hétio :

Varca Ot16: Ujabb eredmények a differencidlgeometriai terek elméletébil.
A Riemann-féle geometridban, valamint az affinosszefiiggé terekben a dif-
ferencialinvariansok teljes rendszerének meghatarozasa T. Y. Thomas ¢és
O. VesLen nevéhez flizodik.

Eldad6 a problémat Finsler-féle, illetve affin-0sszefliggd vonalelemterek
esetére oldotta meg 1950-ben. A legfontosabb segédeszkéz az un. kvazi-
geodetikus gorbék segitségével meghatarozott altalanositott Riemann-féle
normalkoordinatarendszer bevezetése volt. Rapcsix AnprAs 1954-ben meg-
mutatta, miként altalanosithaté a Finsler-féle terek esetén kovetett mod-
szer gy, hogy a Cartan-féle tér differencidlinvaridnsai is meghatarozhatok
legyenek.

Eldadd 1957-ben a Finsler, illetve Cartan-féle terek esetén kidolgozott mod-
szert Kawaguchi-féle terekre altalanositotta. Ennek alapjan sikeriilt &ltaldno-
sitott normalkoordinatadkat bevezetni és segitségiikkel a differencidlinvarian-
sok meghatirozasat a projektiv invaridnsok felkutatisdra visszavezetni.

Fucus Liszi6: A Hajos-tétel kiterjeszthetdségérél végtelen csoportokra. Ha
G véges Abel-csoport és G=S8;+4 ...+ §, direkt felbontisa G-nek
S§=1{0,0,2a,...,(p—1)a] alakiu komplexusokra, akkor Hajos tétele szerint
valamelyik S, sziikségképpen csoport. Kétféle altaldnositasi lehetOségre
lehet gondolni végtelen csoportok esetén: 1) megtartva az § komponensek
alakjat, megengedjiik azt, hogy G végtelen sok S; direkt dsszegeként all eld,
2) ragaszkodva a komponensek véges szAmahoz, S, gyanint bizonyos vég-
telen komplexusok is szébajohetnek.

Az 1) esetben az eldad6 majdnem teljes leirasat adja azon Abel csoportoknak,
amelyekre Hajés tétele érvényben marad: Priifer tipusti alcsoportot nem
tartalmaz6 G csoportra akkor és csakis akkor igaz Hajés tétele, ha

~
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G=H - K alaki, ahol H véges csoport és K tetszbleges szamossagli,
azonos primszamrendii ciklikus csoport direkt Osszege.

A 2) esetben nevezziik az S komplexust gyengén periodikusnak, ha létezik
oly g csoport-elem, hogy S és g} S mindegyik legfeljebb egg, a masikhoz
nem tartozé elemet tartalmaz, és periddikusnak, ha S=g -+ S. Hajos téte-
lének kovetkezd altalanositasa igaz: ha G= 8, + ...+ S, a G tetszbleges
Abel-csoport felbontdsa véges-sok gyengén periodikus komplexus direkt
osszegére, akkor az S-k egyike periodikus. (Véges G esetén ez ekvivalens
a Hajos-tétellel.)

ALGEBRA ES SZAMELMELETI SZEKCIO

Turinng Sos Vera: Diofantikus approximdciorol.

A lanctortek egy geometriai interpretacija altal megadhaté a lanctorteknek

egy, a diophantikus approximacié inhomogén esetére is alkalmazhat6 kiter-

jesztése. Az eldaddsban ennek vazoldsa utan ismertetve vannak ezen

geometriai interpreticiob6l kiindulva nyerhetd egyes 4j eredmények, igy pl.
N

, N N

a homogén esetben A. Ostrowski egy kérdésének megoldasaként Z (ne)— =
E n=1

egyoldali korlatossdganak lehetdsége, az inhomogén esetre vonatkozdlag az

inf sup min x|ex—g—y|-ra (x > 0, y egészek).

¢ Ry

Szusz Peter: Az inhomogén diofantikus approximdcio elméletéhez. Az el6-
adas a kovetkezo két tétel bizonyitasat tartalmazta:

1. tétel: Legyen @ tetszbleges valdés szam, f(x) olyan folytonos fiiggvény,
hogy xf(x) novekedd x-szel valamely x,-t0l kezdve monoton csokken. A
|ex 4 £+ y| < f(x) egyenlStlenségnek majdnem minden «-ra aszerint van

[+
véges sok vagy végtelen sok egészszamii megoldasa (x > 0), hogy a Z fk)
k=1

sor konvergens, vagy divergens.
E tétel Hincsin egy tételének 4ltalanositdsa. Hincsin tétele (Math. Annalen
92/1924) a #=0 specialis esetre vonatkozik.
2. tétel. Legyen g(x) novekvd x-szel monoton csokkend fiiggvény. Akkor léte-
£()

x

majdnem minden g-ra csak véges sok megoldasa legyen, ahol x természetes
szdm és y egész szam.

zik oly irraciondlis e, hogy a |ex+ 8-+ y|<

egyenl6tlenségnek

Sr. Scuwarz: (Csehszlovékia): Modulo m maradékosztdlyt: multiplikativ fél-
csoportok struktirdjdrol.

PowLik Gyorey : Euklidesi értékelésekrol.

Nevezziink euklidesi gyfirlinek egy R gylir(it, ha Iétezik elemeinek egy olyan
¢ (a) leképezése egy hézagtalan rendszdmhalmazra, hogy ha a,b € R, b + 0,
akkor

p(a) =g¢(ae), ha e egység (1)
van olyan g€ R, hogy ¢(a—bg)— ¢ (b). (2)
A ¢ leképezést euklidesi értékelésnek nevezziik. '
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1. Tétel : Minden R euklidesi gyfiriinek van egy ¢, minimalis értékelése,
melyre teljesiil

po(a) = pla)
minden a € R-re és minden ¢ értékelésre.
A ¢ ériékelés tipusdnak nevezziik a képek halmazanak rendtipusat.
2. Tetee. A raciondlis egész szamok gyiirfijének minden értékelése w-n
tipusi (0 < n = o)
Test feletti polinomgyfirii ossze értékeléstipusai is megadhatdk.
3. Tétel. Ha az R euklidesi gyiiri minden nemtrividlis faktorgytiriije véges,
akkor R-nek van o-tipusti euklidesi értékelése.

Szenprer Jinos : A ferdeszorzat egy alkalmazdsa a gyifriielméletben.

Két gyiirlinek olyan ferdeszorzata adhaté meg, amely specidlis esetként tar-
talmazza az Everett-féle valamint a Szép-féle gyfirlibovitéseket. Tovabba egy
masik specialis esete pedig mddot nyujt a komplex szamok testének, vala-
mint a kvaterniotest egy uj megkonstrudlasara.

Wuapmmir Korinex (Csehszlovakia): Megjegyzések az un. Kaplansky-féle
harmadik , Test-Problem-“hoz.

H. Grerr (Németorszag): Reguldris primidedlokrol.

S Knarowski (Poznan): A Mébius-fiiggvényrdl.
Jelentse u(n1) a Mobius-féle szamelméleti fiiggvényt. Legyen M (x)= Z u(ny
€s vizsgaljuk a n=x
max |M(x)|
T

1=ris

kifejezést T — oc mellett.

Turdn modszere segitségével max |M(x)|-nek egy alsé becslése adhatd,
1=z=T

hacsak T elég nagy. Az eredmény a kovetkezd:
A
v = ;
M
f(——mj dx=alog T (T=1, afiiggetien T-tol)
x

becslésbOl kovetkezik a
5 log T

Max [M(x)| > T ¢ VioglogT
1=0=T
egyenldtlenség, ahol T > c(a) és c(«) pedig egy explicit fiiggvénye az a-nak

Erdekes modon ez utébbi egyenlétlenség kovetkezik a jolismert Mertens-
féle hipotézisbol is: %

max |[M@)| < VT Ttk
despes
ANALIZIS SZEKCIO

Lusomm Iuerr (Sofia): Hatvdnysorok analitikus nemfolytathatdsdgdrol. A

(29
2 e

n==0



hatvanysor elégitse ki a
fim /e, =1
feltételt. Ekkor igazak a kovetkezd tételek :

1. tétel. Ha létezik olyan n, (»—1,2, ...) indexsorozat és egy olyan 6
{0 < 6 < 1) szam, hogy fennall a

Ny

lim Vlcn‘y| =1
Osszefiiggés, tovabba a Cop i (k=1,2,...,[6n,]) sorozat periédikus, leg-

Cn -k

alabb két periddus-csoporttal €s az 1 nem torlédasi pontja a

ny

(k=1,2, ...,{0n,]) szamoknak, akkor a fenti hatvényéor az egységkoron

kiviil analitikusan nem folytathato. &
Legyen @(x) egy monoton novekvd, nemnegativ, pozitiv x értékekre oly-
: 3 X
modon értelmezett fiiggvény, hogy ¢ (x) =x, lim %):0, ¢’ (x) monoton
—> 00

&
tart 0-hoz, ha x — oo €s azonkiviil létezz¢k egy olyan « konstans, hogy egy
megfeleléen valasztott 0 < 4 < 4, intervallumon beliil minden A-ra fean-
alljon az x, < x{ egyenltlenség, ahol x,, illetve x,-vel jeléltik a ¢’ (x) = 2,
illetve @(x) = Ax egyenlet egyetlen gyokét.

2. tétel. A
o
2 a2

n—=0
hatvanysor elégitse ki az

la,|=0 (890 (n))

ieltételt. Legyen tovabba megadva a n, indexeknek egy végtelen sorozata
{(r=1,2,...), melyekre

€, |
¥ S .

P =d4>0 éagc, ;, (k=12 ..., [¢lnn}])
sorozat egy megfeleléen vélasztott 5= §(p) konstansra periodikus, legalabb
két periodus-csoporttal, ekkor a szobanforgd hatvanysor az egységkéron
kiviil analitikusan nem folytathato. — Hasonlé eredmények nyerhetdk mas
hatvanysor-osztalyokra is.

Aczién jAnos: Fiiggvényegyenletekrdl és alkalmazdsaikrol. Eldadé ismertette a
Birkhduser—Verlag ,Lehrbiicher und Monographien aus dem Gebiete der
exakier Wissenschaften sorozataban megjelenendé kényve tartalmat és
vazolja néhany részietét.

Reénvt Karé : Valos hatvdanysorok egyiitthatésorozatdnak jelvditdsairdl. Az elo-
add egész fiiggvényekre vonatkoz6 olyan tételeket bizonyit, amelyek egyes
kordbbi. tételeinek dlesitését jelentik, amennyiben a vizsgalt fiiggvények
Taylor-sorainak egyiitthatésorozatéban a zérusok szaman Kkiviil a zérusok
eloszlasat és (valos esetben) a jelvaltasokat is figyelembe veszi.

AL SR o e St e e ) SN e s ]
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Turin PiL: N. Wiener egy télelének dlialanositdsdrol.
N. Wiener egy jolismert tetelének altalanositdsakép szerzd a kovetkezd tételt
[

)
bizonyitotta be: Ha h(x)= > A, €"” olyan, hogy van oly

n=0 .

(n_;=)0=ny <m < -+ <y ;< ny=M(=ny,)

indexsorozat, hogy j=20,1, ..., N—I-re <
nig—n; >4 (=16, egész)
és j=0,1, ..., N—1, N-re

!Anjl/\/z Z’ 'Anl1

"j—] ' :::1 2 "/' +1
akkor minden valos b-re ;
~ 4
n "ya :
[Inopdx=s@a+1 | (aE@pax.
% o 4n
Vs -

Alkalmazaskép szerzO ebbdl egy tijszerli nemfolytathatosagi tételt vezetett le.

Makar Exore: Membrdnok alaphangjdnak frekvencidjdrol. Tekintsiink egy °
peremén befogott membrant, melynek teriilete T, keriilete K, alaphangjanak
frekvencidja A. Ismeretes, hogy A felfoghatd, mint egy varidciés probléma
minimuma. Tekintsiik ui. azokat az u (x, y) fiiggvényeket, amelyek a membrén
peremén eltiinnek, folytonosak, elsé derivaltjaik pedig szakaszosan folyto-
nosak. Ekkor

l“2

A = min UJ (grad u)> d T/J) wd T}
s T

Igazolhato, hogy tetszOleges egyszeresen Osszefiiggd membran esetén

A< V3K/T. Ez az allitds igazolttd valik, ha sikeriil olyan u fiiggvényt
taldlni, amelyet a A definicidjaban szerepl( varidciés kifejezésbe helyettesitve,
e kifejezés értéke |3 K/T-nél kisebbé valik. liyen tulajdonsigi u=u(P)
pontfiiggvény az, amelynek a sik P pontjahoz tartozé értéke a P pontnak a
tartomany keriilete legk6zelebbi pontjabol mért tavolsaga.

Az allitas igazolasa az eléadason konvex poligondlis tartoményokra szorit-
kozva tortént. :

Bi. Dovaptscriew €s Br. Senvow (Sofia) : Egy hidrodinamikai probléma exakt
megolddsa. El6ado a henger-orvénypar problémajaval foglalkozott. A mozgas-
egyenletek zart integraldsa utjan a

dx T5= 28 /i 241 1 ¢

i S e G ) e = o

dt ( r2 i ﬂ)+ 2n [ (2 —1)244y2 rr—1 22 ]
(1) :

dy- Xy ) & r2—1 1 'y

se LAt B el A e ol ot

dt s ra +27tx[(r2—1)‘~’+4y2 rﬁ—l]
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egyenletek nyerhetk; expligit kifejezés nyerhetd az 4taramlott henger altal
kifejtett ellenallasra is. Az

1 4 gt
2 SRS —_— — a r2
@ 2 By (2= 1) or

integralgérbék csaladja centralszingularis pontokkal bir, amelyek a +2y—

1
=r— - Foppl-féle gorbén helyezkednek el (amelyen az orvénypéar egyen-

stlyban van), azonkiviil vannak még kétszeresen szingularis pontok is, az
y-tengelyen. Kovetkezésképpen az egyenstilyi helyzetek a Foppl-gorbén szim-
metrikus perturbaldssal szemben tetszéleges rendben stabilisak. Az Orvények
nyilt vagy zart palyadjukon cirkulaciés értelemben mozognak tgy, hogy a
Foppl-gorbét 0-t6l kiilonboz6 sebességgel metszik. Az orvények palyajanak
egy vagy két — az x-tengellyel parhuzamos — aszimptotdja van. (2) segit-
ségével Fopplnek Bickley—Tomotik—Sugawara értelemben korrigalt ellen-
allasi formulajat nyerjiik :

x y(r2—1) S

r! e S 2R (PRI IR S R R 2’
ST T g

R‘2 —- (,-2__])2 + 4y2’
ahol C egy ismeretlen paraméter, amelyet csak egyszer kell egyszer s minden-
korra meghatarozni. Ezért a (3) képletet kisérleti titon kell ellenérizni. Meg-
jegyzendd, hogy a totélis ellenallas egy koriilfutdsnal 0, mig egy részleges
koriilfutasnal csak a végpontoktol fiigg.

A geometriai, matematikai logika és matematikai gépek elmélete, valamint
a val6szinliségszamitasi szekcid és az oktatdsi szakosztaly eléadasairol sz616
ismertetéseket lapunk kovetkezd szamaban folytatjuk.

@) P,.=647pU2
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A Bolyai Janos Matematikai Tarsulat Budapesti Tagozatanak elGadasai
1957. szeptember 1-t61 december 31-ig-

Szeptember 14. Kérteszi Ferenc: Erdekes geometriai  feladatok. Eldadas
kozépiskolai didkok részére.

Oktober 11. HajNnaL Anpras : Grdfok felbontdsa teljes grdfokra. Eldadd ismer-
tette Suranyival kozosen bizonyitott tételét: Ha egy grafban barmely sokszog
haromszogekre bonthatd, és legfelijebb k elem valaszthato ki 1gy, hogy a
kivélasztott elemek kozott ne legyen kettd 6sszekotve, akkor a graf felbomlik
legfeljebb % teljes részgraf osszegére. Elbadé megmutatta, hogy ez a tétel
Gallai T. két régebbi eredményének altalanositasa és beszélt a tovabbi lta-
lanositds lehetdségeirdl.

Oktober 12. Turan PAL: Bizonyos szélséértékfeladatokrol. Eldadas kozépiskolai
didkok részére.

November 1. Nosoru ITd (Japan): Véges feloldhato csoportok legkisebb p-met-
szetérél. Legyen D a G veges feloldhaté csoport valamennyi Sylow féle p-
csoportjanak metszete. G-ben létezik két Sylow-féle p-csoport, A és B; az
AN B=D tulajdonsaggal, ha a kdvetkezd két feltétel egyike teljesiil:

1. p paratlan, nem Mersenne-f¢le primszam
2. a G csoport rendje paratlan.

November 22. Eaerviry Jen6: E. Purcell vektormodszere linedris egyenletek
megolddsdra és annak egy dltaldnositdsa. Elbadds a Magyar Tudomanyos



